
Onveut montrerque chin et pin ont ls mêmes facteurs irréductibles

Soit uinLleftEright où E est un 1K e v de dimensii finie n

Onnote chin le polynôme caractéristique pin le polynômeminimal

Par le th de Cayley Hamilton chin annule u

donc piuXu
Ainsi les facteurs inéduitibles de Pin sont facteurs dechiu

Réciproquement si IKmathbbC

chin est scindé sesfacteurs irréductibles sont

de la forme leftXlambdaright
Soit leftXlambdaright l'un de cesfacteurs irréductibles

Alors lambdaest racine de xn dans valeurproue de u

Mais Pir annule en donc lambda est racine de pin

Par suite leftXlambdaright est en factor de pin

Réciproquement si IKIR

On note AMavleftuBright où Betue bon deE

Alas AinMnleftmathbbRrightsubsetMnleftmathbbCright

xnxAinmathbbRleftXright
Ses facteurs inéductibles sont de la fone



leftXlambdaright Cas précédent

leftX2pXqrightleftXmurightleftXoverlinemuright
où muinmathbbCmathbbR

En appliquant le sas précédent leftXmuright pour AinMuleftmathbbCright

on en déduit que leftXmurightpiu et leftXoverlinemurightpiu
donc comme leftXmurightwedgeleftXoverlinemuright1

leftXmurightleftXoverlinemurightpi1
c'est à dire que leftX2pXqright est unfacturde Pii

don mathbbRleftXright

Réciproquement si 1K 9cg

Montrons
que Xupiun parrécurrenceforte sum

pour n1 chinpin Pin1

on suppose le résultat vrai endineuni leqn

Soit E de dimension n1 et xinEleft0right fixé

IPinmathbbRleftXright tg Plefturightleftxright0 est en idéal

de IKleftXright qui contient Pin I est engendré

par un unique polynôme unitaire note muu
de degré d et muupiu
1ᵉʳCa Si dn1 alors dogleftpinrightgeqn1



et couve piuchiudugleftpiurightn1
et pinchin dont Xnpinn1

2 ceas si dlequ

Onnote FVectleftxuleftxrightldotsud1leftxrightright
C'estus son eu de E de dimension d

parminimalitédemuu stablepar u

Dansune baieadaptée à F parblocs

MmatleftxrightleftbeginmatrixA1BfracCendmatrixright
et xuxAxC

donc XnpiAdPiCn1d parH.R 4

Mais pourPEIKEX PleftMrightleftbeginmatrixPleftArightoverline0T1fracleftPleftCrightrightendmatrixright
dont enparticulier

0pinleftMrightleftbeginmatrixpiuleftAright10frac11fracpiuleftCrightendmatrixright
Ainsi pin est annulatir de A et c

dons piApin et picpin

Il suit reprenant a Xupiun1
On a montré parrécernerce que chinpinnforalln

LesfactureimiductiblesdeXn apparaissent doncdansPinn doncdam Pin


