
On veut montrerque trleftMright0 Msemblable à une matrice dont
lescoeffdiagonaux sont nuls

Si MPleftbeginmatrix0backslash0endmatrixrightP1
alors ArleftMrighttrleftbeginmatrix0backslash0endmatrixright0

Par récurrence su m

Pour n1 le résultatest clair

Soit ngeq1 On suppose que si NinMnleftmathbbRright et HleftNright0

alors existsPinGLnleftIKright NPleftbeginmatrix0backslash0endmatrixrightP1
On Considine MinMn1leftKright tg trleftMright0

On note uinLleftMn11leftmathbbRrightright canoniquementassociée à M
E

1e car s'il existe x tg leftxuleftxrightright libre

On complètecette famille en Bleftxuleftxrightldotsright bouede E

MalleftuBrightleftbeginmatrix010i0endmatrixrightfracxN 1
et OtM

trlefturight

trleftNright



On applique l'HR à mathbbN

existsPinGLnleftmathbbRright 4 NPleftbeginmatrix0backslash0endmatrixrightP1
donc

malleftnBrightleftbeginmatrix0100endmatrixrightp backslashbeginmatrix0endmatrixp1

leftfrac100pright
donc M est semblable leftbeginmatrix0backslash0endmatrixright

left1beginmatrix0p1endmatrixright
inverse

2ᵉcar si forallxleftxuleftxrightright est liée

Alors par un exercice classiques u est une

homothétie derapport lambda1 donc MlambdaIn1

Avec 0LambdarleftMright

leftn1rightlambda

On a doc lambda0 ie M0 de diagonalenulle

On amontré par récurrence le résultat annoncé


