
 Lenoyaux itérés

a Soir KEIN et ne NE Kenf9
Alenf9 a f f n1

f10 car MENS

0

donc a ENeete On a montré Ne C Net

Soit REIN et y Iles In f8
Alors ilexiste NEE tq y f9 al

f flat
Inf Is

On a montréque IGH C Il

b
µ
Il est en sous en comme intersection de sous en

Montrons que N µ
NE est un sou en de E

UCE car chaque NE CE

OEC NoCUP don N

Soit xp n EN ie k EIN 5 Y NE
11,12 EIK ULE NE



On pose k Max les lez Par a an n Ne

Comme Nez est stable par C 2

1 V1 12 a E Ne Ch

don N'eststablepar C L

On a montréque N est un sous en de E

Montions que C eststable par f
Soit y EC.ie HEIN YE Ik Im fl

pour 1 0 fly E In f Io

pour tout le 71 y Il_ do

KEE G y f1 ne

dans fly f188 nei

8ᵉ ne
Inf Ip

On a montré que fly Ip HEIN ie f y ELFE
Ainsi C est stable par f

Mouton que Peu stablepouf
Soit MEN ie KEIN dq 1 1 0

si 1 0 c'estque x 0 et flu D EN

sinon 171 don f flan 0



dos flute nerf c N

On a montréque N est stablepar f

l Si f est bijective f9 est bijective pour tout KEIN
donc Ver f8 0E4 the

Ier f4 E V2

Par suite M 0E et C E

Dans la suite de l'exercice E est de dimension finie m
d La suite dim Neel Ken est une suite d'entiers croissant

par a et majorée par u Elle est donc stationnaire

ilexiste un plus petit te
V2 dimNae dim Nr

Mais comme Nn C Nrth on a Nz Nite
dans la suite Ne sen est stationnaire

De même avec la suite décroissante Ir hein stationnaire

e Par le th durang
ne dires NE clim IL V2



donc le rang à partir duquel dir Nele est constante est

le mêmeque le rang à partir duquel dir Ille est constante
1 1

f D'aguis lol et e N Ne Ker f et In Tu f
Soit y Un C ie f y 0

et n EEG y f4 x
Alors j x f y 0

don ne Ken f Ken f1 car 2e r

don fr n 0 ie y 0

On a montré que N et C sont en somme dincte

Par le th du rang

dim N clim C dim Verf dim Inf
dire E

On a donc montré

E N C

g Par b N et E sont stables par f dont on peut

parlerdes endomorphismes induits fu et fee



Soit KEN

Alors Jj a f u

0 Ca NE N Verf
dans fut 0 ie fu est nilpotent

Soit ne Kerfe il NE C Inf et f a 0

don IEEE tg x fr t
Par suite fr E 0 duc taken fr kufr
et da x fr t O

On a montréque Kes je 04 ie fa est injective
On fee est un endomorphisme de C eu de dim finie
dans foe est bijectif


