


leftAtimesright

0

A commutatifA estintègre si

forallabinAab0Rightarrowa0 ou b0

pas de diviser non nul de 0

B sons anneau de A

loge BsubsetA

OAinB et1AinB
B stable par

parpanage à l'opposé

x



fArightarrowA momplim d'anneau

large forallnyinA

fleftxyrightfleftxrightfleftyrightfleftxtimesyrightfleftxrighttimesfleftyrightfleft1Aright1A

fleft0Aright0A vrai mais pas dans
la déf

abbasi

leftabrightnsum_k0nleftbeginmatrixmkendmatrixrightakbnk
1an1





fleftAtimesrightrightarrowleftBtimesright morphined'anneaux
degroupes

ImffleftAright sous groupede B

Verff1leftleftOBrightright son groupe de A

en effet Ken fA

fleftoArightoB dans OAinVerf
Soit a1a2inVanf

flefta1a2rightflefta1rightflefta2right
OBOB
OB

due antan Ekerf
Soit ain veuf

fleftarightfleftaright
OB
OB

du a Keef

Inf est sous anneau de B leftldotsright

Est ce que Keif son anneau de A



fleft1Aright1Bneq0B
due 1AnotinVarf

dans keuf n'est pas un son_anneau de A

a1a2inVeaf
flefta1a2rightflefta1rightflefta2right
OBOD

OB
donc Verf stalle par x

Heureuvent qe 1AnotinKeif
Sinn fleftxrightfleft1Axright

fleft1rightfleftxright
UBfleftxright
OB



Soit I idéal de A tg 1AinI
dat forallainAatimes1AinI ca I absorbat

1
a

dai AI

leftKtimesright corps longe K anneau commutatif

où tout élément non nul
en inversible

leftmathbbRtimesrightleftmathbbCetatimes1xrightleftmathbbQtimesright
I idéal de K

frac12x
x 2xIfracpi2xfrac1xx

mathbbR10

Onpeut avoir Ileft0right On suppure Ineqleft0right
Si xinI xneq0 alces 1Kx1xinI absorbant

dur IK



On sait déjà que Verf son groupe de leftAright
Sort ainA et xinvenf
alun fleftaxrightfleftarightfleftxright

fleftarightOB
OB

dans axinK erf



Preece aAcA

UAaUAinaA
AA stable par

aA stable par passage à l'yporé

Soit binaA et cinA

ie nib1inA bab1
Alm bcaleftb1cright

inaA

Sous grop



nmathbbZ est un idéal

Soit I idéal de mathbbZ

alu I est un sous groupe de
mathbbZ

da existsninmathbbN tg InmathbbZ

Prenne amathbbZbmathbbZsubsetmathbbZ

0a0b0inamathbbZbmathbbZ

amathbbZbmathbbZ stable par et passage

à l'opposé

Soit xinamathbbZbmathbbZ ie existsuvinmathbbZ
xaubv

Soit yinmathbbZ
xyaleftuyrightbleftvyright
inamathbbZbmathbbZ



Don amathbbZbmathbbZ est un idéal de mathbbZ

donc existsdinmathbbN 5 amathbbZbmathbbZdmathbbZ



Preuve

ff2.1 a A idéal de A

Soit I un idéal de IKE

Onpeut avoir Ileft0right0IKleftXright
Simonnotes DdegleftPrightPinI et Pneq09
alors D partie de

mathbbN un vide

dans admet un minimum noté d

et Il existe PinI tg degleftPrightd

Moe IPcdotIKleftXright
Soit Obackslash E P IKEX

ie existsQ1 5 QPQ1
EI ELK X

do QinI car I idéal

Bref PleftKleftXrightsubsetIright



C Soit QinI
On effeslin la dir euclidienne de Qpor P

das Q1 R mire tg

begincasesQPQ1RR0ordegRdegPendcases
du RQPQ1

inI car QinI PinI
duc PQ 1C I

Parminimalité de degP on a du R0

CQ IPcdotIKleftXright












