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of MP2i

2 notations additive multiplicative

réservée aux

Groups commutatifs
leftGcdotright

leftGright



0

LlefterightG
leftGcdotright groupe
H sous groupe de G signifie

HsubsetG

eainH ie Hneqphi
o forallxyinHxy1inH
I1 stable par

M stable par

xyinHforallxyinH
forallxinH x1inH



fleftGrightrightarrowleftHcdotright
Onnote eH le ventre de

eG

Verff1leftlefteHrightright
xinG F fleftxrighteH

Mque f ingédie veefleftearight
Bien sûr flefteGrighteH donc eG Ekerf
Soit xin Vusf à fleftnrighteH

11fleftearight
parinjectinté de f xeG

Onsuppose ver flefteGright
Sort xyinG tg fleftxrightfleftyright
dac fleftnrightcdotleftfleftyrightright1eH

11



fleftxrightcdotflefty1right11fleftxy1right
donc xy1inVmf
Donc xy1eG
donc xy1yeay

à xy

Reprenons avec denotation addities

fleftGrightrightarrowleftHright
Sat xyinG fleftxrightfleftyright
du fleftxrightfleftyright01

11fleftxyright
don xyoG à

xy





Preuve foralliHisubsetG
donc cap_iinIHiG
Fi eGinHi
dans ebincapIi
Sont xyincap_iinIHi
alors K nyinHi dors xy1inHi
dans xy1incap_iinIHi



great

est un sousgage deGOnnote B

leFm

profline

for
H
da

D contient tout sousgrogsdeG contenant A

B est l'un des H indexant ei lisent



Exemple leftGcdotright AleftabrightsubsetG
Dan HleftlangleArightrangle il y a a b car AcH

a a car H stable par

a1b1 car H stable parpanage au syer

aa a b a1ba1b1

do Hsupset produits de a et b et a1 et b1

C'est un sousgmpede G

quicalme Adon contrat angleAH



aENG amathbbZleftlanglearightrangle

Soit ainmathbbN

amathbbZleftakkinmathbbZright
leftlanglearightrangle C'est un sou groupede angle7

commegroupeengendré par

Soit H son groped mathbbZ

0 H
A1

0 1

1ha Hleft0right on a H0mathbbZ

2rhom an supper Hneqleft0right

donc HcapmathbbZneqvarnothing dus HcapmathbbNneqvarnothing
carH stable opposé

Ondéfinit aMimleftHcapNright
Mope HamathbbZ

ainH dons amathbbZCH

car H est un groupe

C Soit binH

1 11 11 1 1
3a

11
Za

1
0

a b
rk



Oneffectue la div euclidienne de b par an

existskinmathbbZexistsrinleft0aright unique

bakrM̅
don rbak

inHcapmathbbN et ra

dans n0

du bakinamathbbZ












