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640.3 640.5

f est cpm sur leftabright soi

existssigmalefta0ldotsanright subd de leftabright

f cortine su 0ak ak1

f a une limitefinie en au à droits
tg forallkinleft0n1right

en are àgauchef
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Bref se prolonge à leftalakHright
eu une fete continuefleftakak1right

a

à
au

ar



int_abflefttrightdtint_bafleftrrightdr
int_leftahrightflefttrightdL

Si fgeq0 su leftabright

limpeab

ù foralltinleftabrightflefttrightgeq0
alors int_abflefttrightdtgeq0 int_abf
s foralltinleftahrightflefttrightleqqlefttright

où fg contimes par mix su leftabrightaleqb

alors int_cbfudvleqint_abglefttrightdt
Si int_abflefttrightdt0

et f poite et cortine
Ales foralltinleftcbright

etpas continueparma

flefttright0



On
y fait référence

intégrale ville d'me fat satin positive

Si sum_n1inftyan20 alor tn anu

Somme nulle de terres geq04



Définiti Soit f continue par max sur leftabright
wedge

f

a2

a0h anbeginmatrix1bendmatrixa11akakfracban 11 11
1fracbansum_k0n1fleftakfracbcnrightfracnrightarrowinftyrightarrowint_abflefttrightdt

fracban

Sonne de Riemann à gauche

droiteAutre won fracbansum_k1nfleftakfracbanright
Autreversion Kn on considère xikinleftakak1right

fracbansum_k0n1fleftxikrightfracnrightarrow1int_abflefttrightdt



Utilisatin

idée1 approcher int_cbflHdt par me some fine
méthode des rectangles

lut pas efficace

idée 2 Ditémoin la limite de certaines sommes

f ex

ce qui compte

fracn
u

Sigma

tems
leftfracknright

vn1alpha
intldots

Penser à parler de continuité parcuca

nombreint_abflefttrightdt

int_axflefttrightdt fonctii de se boned'en haut



Lambda

ba xrightarrow
Sint

int_anflefttrightdt
int_G
tdx

fleftvrightdtsimeqint_0nflefttrightdtfleftxrightdx

fracint_anf
du

leftrrightdtint_anfleftrrightdLsimeqfleftxright



Une primitive de f sur I
en un fat F M̅ Ff

diable

91

15his Gxrightarrowint_axflefttrightdt
si f cantineparmax G existe

mImI
G est dérivall à gauche et à droite en toutpoint

et

Ggleftxrightleftarrow_trightarrowxflefttrightGdleftxrightleftrightarrow_trightarrowxfleftHright
si f continue sur I1 G exite sur I

et G dérivalle sur I et forallxinI Gleftxrightfleftxright
et duc Gest C1 su I

En part sens int_cufHdl et la primitive de f quis'annule en a



FleftvleftxrightrightFleftvleftxrightrightHleftxrightint_uleftxrightvleftxrightflefttrightdt
int_aleftvleftxrightrightflefttrightdtint_aleftuleftxrightrightflefttrightdt

Si f est cortine sur I intervalle ainI

uv dérivables à valus don I

Hleftxrightvlefturighttimesfleftvleftxrightrightuleftxrighttimesfleftuleftxrightright

Si on introduit F

f est cantine sur I intervalle

du admet ds primitive Soit F une telle

primitine par ex Fleftxrightint_anflefttdtright



On calls parparties

7

int_01fractdet M lefttfracet1right01int_011cdotfracet1dt
e1leftfracet1right01

Parparties au f
varepsilon1

int_01fracflefttrightdsinntdt nrightarrowinfty

intfHfracleft1rightncosleftntright

int_01cos4tsintdtleftAfraccos55tright01
on pose ucost

dusintdt
t de 0a1

u de 1overlineacrightarrow1

int_1cos1u4Hdu
leftfracu5rightcos11



pi2int_0frac1sqrt1x2dx 1

Onpose xsint

dxcostdt

xdeOa1A de 0fracpi2

int_0fracpi2sqrt1sin2tcostdt
int_0fracpi2sqrtcos2tcostdt
int_0pi2leftcostrightcostdt
int_0pi2cos2tdv
int_0pi4frac12left1cos2tright

costgeq0suleft9fracpi2right

cos2t2n2t1

Théorème

Sat varphileftabrightrightarrowleftbeginmatrixalphabetaendmatrixrighttrightarrowvarphiH
varepsilon1 bijective strictement croissante

alors c'est un changement de variable

int_alphabetafleftnrightdnint_abfleftvarphilefttrightrightvarphilefttrightdt



Sur left11right une primitive de nus frac1sqrt1x2

est n Arcsin se

Primitive de lu x sur left0inftyright
xlnxx

primitivati parparties

frac11x2 se primitive en Arctor se sur mathbbR

frac11x2frac12leftfrac11xfrac11xright
dansfrac11n2 se primitive sur Ileft1inftyright

orIleft11right
ourleftinfty1right

en frac12lnleft1xrightfrac12lnleft1xrightfrac12lnleftleftfrac1x1xrightright



intfrac1udublefturightmleft0inftyrightintfrac1udulnlefturightmleftinfty0rightintfrac1udublefturightmleft0inftyright

ersuleftinfty0right

24

frac11nx2frac1leftnfrac12right2frac34
frac2sqrt3frac2sqrt3frac1leftfrac2sqrt3leftnfrac12rightright21

se primitive sur IR contente de vins frac11xkappa2
en frac2sqrt3Actanleftfrac2sqrt3leftnfrac12rightright



Soit f
varepsilonn ne I

Son polynôn de Taylor d'ordre ni en 0 est

Tnsum_k0nfracfleftkrightleftlangle0rightranglekXk
lapartie régulière du DL

démo

fleftxrightfleft0rightint_0x1fracftLdt pa parties

fleft0rightleftnHflefttrightright0nint_0nleftntrightflefttrightdt
uparrow

fleft0rightfleft0rightcdotxint_0nleftntrightflefttrightdtsearrow
fleftnrightfleft0rightxleftfracleftxtright22flefttright0xint_0nfracleftxtright22ftright



fleftrightfleft0rightxfleft0rightfracx22int_0nfracleftxtright22fleft3rightlefttrightdt
Plusgénéralent Si f et Cn1

fleftxrightfleft0rightfleft0rightxfleft0rightfracx22ldotsfleftnrightleft0rightfracxnn1
int_0xfracleftxtrightnnfleftn1righttdtsearrow
leftrightleqint_0xfracleftxtrightnnfleftn1rightinftydt
par x0

leftfracleftxtrightn1leftn1rightright0xfmu1
fracxn1leftn1rightleftfleftn1rightrightinfty

et pour x0

leqint_x0leftfracleftxtrightnnfleftn1rightHrightdtleqint_x0fraclefttxrightnnfleftn1rightinftydt



leftfraclefttxrightn1leftn1rightleftfleftn1rightrightinftyrightx0fracleftxrightn1leftn1rightfleftn1rightinftyfracleftxrightn1leftn1rightleftfleftn1rightrightinftyI

chxsum_n0inftyfracn2nleft2nrightsum_k0nfracchleftkrightleft0rightkxkchx
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