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Pour lu 7 à rédigerparmi

Prenons th duchap530à leftSnrightn

Attenti continue comme some deft cantinesinfinie

Exemple Onnote fnleftnrightfracnnn pour xinmathbbR

À re fixé sumfracxnn converge exponentielle d'Alembert

don sumfn cu simplement sur IR

Cu uniforme

ce normale

fn n'estpasbouée sur IR dans l'full n'existepas

Zut



cvau infre
difficile

Rnfracnrightarrowinftyleftx1rightarrow0right

La ce renfone sur IR entier n'est pasretile pour

le tranfertde continuti

Étudiai la cu normale sur tantleftaarightsubsetleftinftyinftyright

Pour xinleftaaright

leftfnleftxrightrightfracleftxrightnn
indip de xleqfracann

Ag d'une série exp convergente
Donc sumfn ce normalement sur tout leftaarightsubsetleftinftyinftyright

donc sumfn ce informent sur leftaaright
Les fn sont continus sur leftaaright

Donc par transfert de continuité

exp est continue sur tout leftaarightleftinftyinftyright
donc cantine sur leftinftyinftyright

x0mdlgwhtsquare

a a



DmathbbR paseuneuf
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x
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Étude de la ce simple

Sort x0 fixe

Ring pas de ce absolue leftfnleftxrightrightsimnrightarrowinftyfrac1n

leftfrac1xnrightngeq0 et positive décroimante de limiteville

donc par le teedessémésalternées sumfnleftxright or

Aisi Sigma fn cu simplet sur left0inftyright

Onnote fnleftxrightfracleft1rightnxn

Pas de ce normale

Par le 1h de sèmes alternées

leftRnleftnrightrightleftsum_kn1inftyfracleft1rightkxkright
leqfrac1xn1

leqfrac1n1 indip de x

overrightarrownrightarrowwedgeO leftbinftyright
dans sumfn ce informèrent sur left0inftyright

C'est le a deth

À ni fixé fnleftnrightfracleft1rightnxn parfois discuter
selon le voler de u

fracxrightarrowinfty0 c'est le ln du kappa



Par le the de la double limite

Sigma0 est convergente

fleftxrightfracxrightarrowinftysum_n0infty00







monotone tfracxn0n

si n agente fleftxright angunte don fuparrow
Soit xleqy
alors forallninmathbbNfracxnnleqfracynn

donc par soupe sum_n0fracxnnleqsum_n0inftyfracynn
ù exleqey



Un note fnleftxrightfracenx2n2 pour xinmathbbR

Ce simple

Soit xinmathbbR fixé
Au voisinage de nrightarrowinfty

fnleftxrightfracOleft1rightn2
Oleftfrac1mu2right où sumfrac1r2 ce absoluent

donc sumfnleftxright ce absolue

duc sumfn cu Simplent su IR

On note Sleftxrightsum_n1inftyfracenx2n2
Les fn sont

varepsilon1 sur
mathbbR et

fnleftxrightfrac1n2leftn2xrightenx2
frac2xMenx2

Étude de la amfone noncer de Σ foi



Idée 1 Pour xinleftabrightsubsetleft0inftyright

leftfnleftnrightrightfrac2leftxrightnenx2
leqfrac2bnena2 indexde se

aleftleftea2rightnright
tg Séné als convergente

DoncSigmaleftfurightinftyleftcbright converge
dans Σ fin au voulent donc enfouit
sur tout leftabrightsubsetleft0inftyright

Aisi par leth de clone
varphi1 S est e1

sur tout leftabrightleft0inftyright done S est E2

su left0inftyright
De riche m leftinfty0right

On n'a pas répondu à la question

Idée 2

leftfnleftxrightrightfrac2leftxrightnenx2
cloche

On note varphix1rightarrowxenx2
varphileftxrightenx2xleftn2xrightenx2



enx2left12nx2right2nenx2leftxfrac1sqrt2nrightleftxfrac1sqrt2right
Tx frac1sqrt2xo

1 0varphik

4
0 0

frac1sqrt2nenfrac12nfrac1sqrt2en
Ansi forallninmathbbR leftfnleftxrightrightfrac2nleftvarphileftxrightright

leqfrac2sqrt2ecdotfrac1nnicefrac32
index de x

tg sévi deRiemann ce
Donc Σ fin ou normalement doncinformèrent

Au IR

Ainsi S est varepsilon1 sur R et

Sleftxrightsum_n1inftyfrac2xnenx2



Exemple Mque exp est
varepsilon1 et calcule exp

Onnote fnun 1fracxnn

sumfn Cv simples ou IR

les f sont e1 sur VR et

fnleftnrightfracnxn1n par ngeq1

fracxn1leftn1rightfn1leftxright
f0leftxright0

Pou xinleftaarightsubsetleftinftyinftyright s

leftfnleftxrightrightleqfracan1leftn1right indigs de x

Ag séné convergente

donc sumfu ce normalement donmif sur leftaaright

Aisi par leth de classe
zetafrac1

exp est
varepsilon1 sur tout leftaarightleftinftyinftyright

donc exp est varepsilon1mmathbbR et

explefturightsum_n0inftyfnleftxright

0sum_n1inftyfracxn1leftn1rightsum_n0inftyfracxnnexpleftxright





Pour
mque Ssum_n0inftyfn est Ck

les fn sort ek

Sigmaf m ce simplet

sumfn ce simplet
vdots

sumfnleftk1right ce simplent

sumfnleft1right ce nefanéent

On conclut S est Ck et on dénie terreà terre





On note fnleftnrightfrac1nn

sumfn ce simplement sur left1inftyright

série de Riemann

fnleftxrightexlnn dure fn et varphi1 su left1inftyright

et fnleftnrightlnnenlnn
fraclnnnx

Mque Σ fi eu normalement sur leftainftyleftsubsetright1inftyright
wedge

leftfnleftxrightfraclnnnnright
nicefrac1n32nicefrac14leqfraclnnn index den

Zut série divergente

frac1nnexlnnleq minorer x

nicefrac1n3



Pour xinleftainftyleftcright1inftyright

leftfnleftnrightrightfraclnnnx
leqfraclnnna indip de ne

a1

Au vide nrightarrowinfty fraclnnnafracsigmaleftnfraca12rightna
aleftfrac1nfraca12right

où fraca121 donc sumfraclnnna ce chalut

Bref sumfn ce normalement don informent

sur tout leftainftyleftcright1inftyright

Par le th de classe C zeta est varphi1 sur tout

leftainftyrightsubsetleft1inftyright donc zeta est varphi1 sur left1inftyright

et zetaleftxrightsum_n1inftyfraclnnnn



Montrons
que

zeta est Cinfty

Σ fr ce simplet sur 31 4

Vhs 1 fnleftxrightexlnx
fn est Ck et fnleftkrightleftxrightfracleftlnnrightknx parrécurrence

Pour ninleftainftyrightleft1inftyright pour kgeq1

leftfnleftkrightleftxrightrightfracleftlnnrightknx
leqfracleftlnnrightkna inclip de ne

Stop

où au vois de nrightarrowinfty

fracleftlnnrightknafracsigmaleftnfraca12rightnaoleftfrac1nfraca12right

donc sumfracleftlnnrightkna ce

Donc sumfnleftkright a normalement donc vif



sur tout leftainftyrightsubsetleft1inftyright

Ainsi S et ek pour tout k sur tout leftainftyrightsubsetleft1inftyright
et doc zetaest ealpha au left1inftyright

zetaleftkrightleftxrightsum_n1inftyfracleftlnnrightknx














