






admis

More la limite de fa est sortie au IRI

Étude de la ce simple

Soit xinmathbbR fixé
Au voisinage de nrightarrowinfty

fnleftnrightleft1fracnnrightnenlnleft1fracxnright notation

Cacheune dépendance eux

enleftfracxnoleftfrac1nrightrightexsigmaleftnrightfracnrightarrowinftyen

csDonc fnrightarrowexp
Convergence vif

expfn non bonée su mathbbR car fnleftxrightaleftexrightinfty

donc leftexpfnrightinftymathbbR n'exitepas

Pom xinleftabrightsubsetleft0inftyright



leftenfnleftnrightrightleftenenlnleft1fracnnrightright
enlnleft1fracnnrightleqencdotfracnnpanleftarightex

exenlnleft1fracxnright

leqexenleftfracxnfracx22n2rightparleftaright
exexfracx22n
exleft1efracx22uright
leqebleft1efracx22aright
leqebleft1efracb22nright inclip de x

0
nrightarrowtimesinfty

Donc leftfurightu au vif vers exp sur leftabrightsubsetleft0inftyright
Or ls fn sont cantines polynomiales

donc
par transfertde continuité la limite exp

est cortine sur tout leftbeginmatrixcbendmatrixrightcleft0inftyright
donc sur 0 ta L caractère local de la contient

Ring leftfnrightn est une suite de polynies qui approxine

uniforme la fete continue etp su leftabright



wedge

fcleft01rightrightarrowmathbbRx1rightarrowxn4

fleft01rightrightarrowmathbbR
x1rightarrow0

rangle

a
cs

fnhutof et la cu vientpas uniform xn1frac1n
Mque l'on peut appliquer leth pour obtenir la continutide f

Soit leftabrightsubsetleft01right
forallxinleftabright leftfnleftxrightfleftxrightrightxn

leqbn inclép dire
fracnrightarrowinftyrightarrow0



donc leftfnrightn Cv vif nus f sur leftabright

Or les fn sort continues

donc par transfert de continuité

f est continue sur tout leftabrightsubsetleft01right
donc f est continue sur left01right

Soitnot0
L

festcantine ici
a

b

1
x0

doncf cantineen no

Remarque la cu de leftfnrightn ver f n'est pasuniform
sur left01right

pourtant fa ce vif ver f sur tout leftchrightsubsetleft01right



d

cef
Inti

c lafut fu

a



1 n est fixé Au voisinage de xrightarrow0

fnleftxrightfracnx2enx1ex2
fracnx2left1sigmaleft1rightright1left1x2sigmaleftx2rightright

sim_xrightarrow0n
noté enfracxrightarrow0M

2 Étude de la cu simple

Soit xinleft0inftyright fixé

Au voisinage de nrightarrowinfty

fnleftxrightfracnn2enx1en2
Car nxoleftenxrightrightarrow0nrightarrowinfty
notéef

Donc fnfraccsnrightarrowinftyleftnrightarrow0right



3 On afleftxright0rightarrow0 xrightarrow0

différentsinftyet lu
dans la ce n'est pas enfoui

sur left0inftyright double limite

nrightarrow

4 Cu uniforme sur leftainftyleftaright0inftyright
Pour xinleftainftyright

leftfnleftxrightfleftxrightrightfracnx2enx1ex2
beginmatrixleqnx2ena1ea2endmatrix

leqfracnx2enx1ea2
frac4n2e2

frac2n
On pose varphileftxrightx2enx

varphileftxright2xenxx2leftnrightenx



enxxleftnrightleftxfrac2nright
inftyx frac2n0

frac4n2e2
varphi

0 o

Donc leftfnleftxrightfleftxrightrightleqfracncdotfrac4n2e21ea2 indépdex

o
nrightarrowinfty

don leftfnfrightinftyleftcinftyrightfracnrightarrow0
donc la cu est unifore sur tout leftainftyleftcright0inftyright

foule

sumfr



Sera utile au chap540

Preuve Soit ainI pour xinI

fnleftxrightfnleftarightint_anfnleftHdtarfne1right
On veut pourà la fuite pour nato

fnleftxrightrightarrowfleftxrightto
par w simple dleftfnrightn

fnleftaright hrightarrowta fleftaright



Mque int_anfnlefttrightdtoverrightarrownrightarrowxwedgeint_anglefttrightdt

leftint_anfnlefttrightdtint_0xgHdtrightleftint_anfnleftHgLHdvrightrightleqint_anfnleftHrightgHdtleqint_anleftfngrightinftyIdtleftxarightleftfngrightinftyIrightarrow0

pour axa

nrightarrowinfty

demême si xleqc

Donc fleftxrightfleftarightint_axglefttrightdt
cU

or fnrightarrowg et le fil sont contins
don partransfert de continents g continue

etdonc donne f ed C1 et fleftxrightgleftxrightforallx



Complétons le résultat

Mque leftfnrightn cu mif mes f sur leftabrightsubsetI

Pour xinleftabright

leftfnleftnrightfleftnrightright
leftfnleftarightint_axfnlefttrightdtfleftarightint_axflefttdtrightright
leqleftfnleftarightfleftarightrightint_0xleftfnHfleftHrightdtright
Ileqleftfnleftarightfleftarightrightleftbarightleftfnfrightinftyleftahright

g
indep de xrightarrow0nrightarrowxleftharpoonup

donc ful omega vif ver f sur leftahright



Si fn er pour ton

fnxik1ffncs cs
g0

fnfracnrightarrowDeltag0fnfracCsnrightarrowinftyg1 csg1

vdotsfnleftk1rightfraccsnrightarrowinftygk1fnleftkright vdotsfnleftk1rightfraccsrightarrowgk1fnleftkrightfraccsgkfnleftk1rightfraccurightarrowgk1

fraccuurightarrowxalphagk
Alors g0leftkrightgk

Preuve
par récurrence



Pour k1 c'est le K précédent

Soit kgeq1 On suppure leth vérifiépour k

Soitleftfnrightr suite defuts de clams ek1 où

fnrightarrowg0ldotsfnleftk1rightfraccsgk1
cs fnleftkrightrightarrowgkfnleftk1rightfraccugk1

Parle khduclourxi1 à leftfnleftkrightrightn on sait qe

geasvxi1 et gkgk1
et de plus leftfnleftkrightright a vifverge sur

tout leftabrightsubsetI
Onpeut donc appliquer l'H.R sur leftabright
donc g0 est ek et g0leftkrightgk
ar gr est

varphi1 donc g0
est

varepsilonk
et g0leftk1rightleftg0leftkrightrightgkgk1
sur tout leftabrightsubsetI donc sur I

par lecaractère local de la dérivée






























