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Pour je

Validatin admise mail

Ric mode de raisonnent

initialisati au rang 0

hérédité vrai à un vrai à un

Cl Prop vraie pour tout ngeq0



Récumnce double

P0 vraie

P1 vraie
Pn vraie kgeq0

forallugeq0 Pm wedgePm1RightarrowPm2
Pn1wedgePn2RightarrowPnKngeq2

Récurrence forte

Po

Kgeq0leftforallkinleft0n11rightPkrightRightarrowPn
Pn vraie forallngeq0

Rung réfléchir à a qui est important rédaction
raisonnent

clé quelleest la relate de récurer ce



Rel de rée

cosleftleftn1rightxrightcosleftnxrightcosxsinleftnxrightsinx
cosleftleftu1rightxrightcosleftuxrightcosxsinleftuxrightsinx

cosleftleftn1rightxright2cosleftnxrightcosxcosleftn1rightx

rel de récurrence double
Raisonnons

parrécurrencedouble

cosleft0xright1

T0leftcosxright en posant T01

cosleft1xrightT1c or x1 T1X

Soit ngeq1
On suppose qu'ilexiste Tn et Tn1 polynds

M̅ forallucosleftnxrightTu cosse

cosn1xTldotsleftcosxright
Als

cosleftn1rightx2cosleftnxrightcosxcosleftn1rightx

2TnleftcosxrightcosxTn1leftcosxright
par H.R



Tu1left19xright
en posant Tn1leftXright2TnleftXrightXTn1leftXright

Tn12XTnTn1
Aisi

HEIN existsTninmathbbRleftXright tg forallxcosleftuxrightTuleftcosxright



numériquesuite

applisatin mathbbNrightarrowE EmathbbRour
nrightarrowunuleftnright

mathbbNrightarrowmathbbRmathbbRsuites defonction

nrightarrowfnmathbbRrightarrowmathbbRx1fnleftxright
loges

left12rightsinlileftunrightninmathbbNleftu0u1u2u3u4u5ldotsright

left11right
où tu uninmathbbR

Définir un suite

On pose kinmathbbNun2n

On pue

explicite

forallninmathbbNun2un
par récurrencesingleu01

forallninmathbbN xn et l'unique rill das leftfracpi2npifracpi2npiright
défimplicitetanleftxnrightxn



7e forallvarepsilon0existsn0xiforallninmathbbNngeqn0Rightarrowleftunlrightleqvarepsilon
distance

à partird'un
certain rang

tolérance

un ne converge pas

signifie CECR 430 forallu0ngeqn0Rightarrowleftunxrightvarepsilon
m tg ngeqn0 etpourtant leftMnlrightvarepsilon

Si leftuurightL converge alan leftnurightu est bonée

Preuve

Soit un qui converge vers l

forallvarepsilon0existsn0 E foralluinmathbbNngeqn0Rightarrowleftunlrightleqvarepsilon
Pardéfde limite avec varepsilon1

existsn0inmathbbN forallgeqn0leftunlrightleq1



tu

ununl1
lequnee

Pardif de limité avec varepsilon1 u0 te
tu no leftu2cdotlrightleq1

Donc tu no leftunrightleq1leftlright

Donc tu leftunrightleqM an left1leftlrightleftu0rightldotsrightu 1

indip de n



leftunrighta stationnaire

Imo Vx 1 n0 1 unuu0

Non

Sauf si leftunrightn est une suite d'entrés

NON

oui NON

A
1

n MH

lnleftn1rightlnleftnrightlnleft1frac1nrightrightarrow0urightharpoondownleftharpoonup

sqrtnHsqrtnfracn1nsqrtnsqrtnfrac1sqrtnHsqrt4rightarrow0



sqrtn1sqrtnsqrtnleftsqrt1frac1n1rightgeqDLsqrtnleft1frac12n1oleftfrac1nrightrightfrac12sqrt4sigmaleftfrac1sqrt4right

rightarrow0
arightarrowinfty



Si Kunleqvnleqwn

unfracinftyl
wninftyrightarrowl

Alan vnrightarrowinftyl

Autrefoulati
leftunlrightleqvnSi

vnrightarrow0

Alu unrightarrow1

14

Étudier un fonctisÉtudier ne suite

est elle convergent

Si possible donne sa limite

Tableau de
variatis



Si un et croimate marée
alor lui converge

Intérêt

Pas de connaissance a puni de l

Déf
Un et leftvnright adjacentes vu

tbotbot
1 bot t frac1leftunrightxlorsque 1e

t
nleftunrightrangle

ovnun infty

th des suites adjacents

Si un et Irak adjacentes

alr elles a vus la même limite

en l'encadrant

Intérêt din du thdes sinis alternées





Dan IR

Th Toutepartie de IR non vide majorée
admet une bonne sp

ACIR

supAleq3forallainAaleq3
SupA le pluspetit de majorants





Lambda

1fleftu0rightu1u2
u0un u1 fracpi2

Est ce que unn existe

u0 exiteOui par récurrence

si un existe

sinfun exite un existe

Intervalle stable

pi2x0
1

sin

0

Sinn n 0

forallx0sinxx



left01rightsubsetleft0fracpi2right donc left0fracpi2right stable parsin
donc par re forallnin1 N uninleft0fracpi2right

Monotonie de la suite un lu

forallxinleft0fracpi2rightsinxleqx
en part par xun un1lequn tu

Rung pou f croissante on peut étudier la
monotonie pa récurrence

Convergence de a n

leftunrightn est décroimants minorée par 0

dans a u converge On note l sa limite

Valeur de sa limite

foralln EN uu1sinleftunright

don à la limite parpassage à lalimite
tantinet de Sin

lsinleftlright

Donc l0

unrightarrow0 vite ou pas vite



wedge

frac12

fracpi2
frac12cosleftxright

u0 nicefrac12coleftxright



d

u0

leftunlright

leftun1lrightleftfleftunrightfleftlrightright


