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Exemple. Déterminer la somme des séries entieres suivantes :
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5 |Séries géométrique et exponentielle d’une variable complexe

5.1 Série géométrique

Proposition. La série entiére Y 2™, appelée série géométrique de raison z, a pour rayon de convergence 1

et, pour tout |z| < 1:
+00 1
S
n=0 -z




5.2 Série exponentielle

Définition. La série entiere E > appelée série exponentielle a pour rayon de convergence +o0o. On appelle
Y n!

exponentielle sa somme, de sorte que, pour tout z € C :

Proposition. Pour tout z;,25 € C :

et = g7l (Y(pd.wﬂ. =7 C“"'—o“a)

Proposition. Pour tout z,y € R, on a :
e"MY = e®(cosy + isiny)

Remarque. On peut définir, par exemple :

I Lot too L2+l
shz = E —— et sinz= ) (-1)"—
! !
— (2n+1)! = (2n +1)!

qui prolongent a C le développement en série entiére réel connu. On remarque qu’alors :

sin(iz) = ish(z)
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