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A trigonalisalle A scindé

TA scindé
P annulateur ds A scindé

En patoulier Toute matrice est trigonalisable
down Mun E
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Prez u nilpotent Xu X

17 On suppure en nilpotent donc 7k tu 0

don est annelater de m

donc Sp u c racine de X 04

Does Xu a pour seule racine 0

Xu est mitani de degré donc a X



ICI par lithde Cayley Hamilton

a
annule en donc u 0

u est nilpotent d'idice un Tu X

Preuve On supper v10 es un 0

dons annule ce

donc Tu X

ur u 0 don Tu X

Tu annule deu donc u 0

et lepet de deg m t vianulentpasu

dans u 0

Consequence Si ce nilpotent sur indice de nilpotence

est n dime

Preuve deg Tu deg Xu n

m̂



Prenne 1 1 On suppure en nilpotent

dans qu X scindé

donc a trigonalisable

et Sp u races dequ 104

On suppure ne trizonalisable et Sp ul 405
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Mat m B

Notant B en em

k u er Vect en eki

n es Vert ez eh i

uk es 0

donc n es 0 k dans ce nilpotent
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41 non scindé sur IR

U est sa seule racine réelle

Sp A 104

Pourtant Xp non scindé donc A non trigonalisable
danIRIX donMz IR

Rung Dan M 61 A X X i Xxi scindé simple

donc A diagonalisable



Parfois En u est troppetit de dim Lm X

ensupposant scindé

Ring Ver u c ka m

si u a 0 alors m a 0

Vee u Ide C Ken u Ide

Exu Nicu

Preece vu ci avait

re A Ide est un polynde de u

donc comte avenir dans Venen_AIde

en stalleparu

Onpeutdéfinir l'endanoyluin induit

Ux Nx u Na n

x 1 ne e



Aux Xu où tu d Q
où QQ 0

parclefdemultiplicitédix

nE Natal le Ide a 0

pardéfde NIKI

dans Lux d Ide n 0

don X X est annulateur de us

donc dest la seule up de ex

et duc Xu 7ᵉᵐᵉ

or Xu Xu

ie 11dm x 1 Q

où IN 0

donc dimnitulEMI



La Ispa X X car tu scindé

les X X sont premier entre eux duc

par lemme desnoyaux

KerlXu
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Cayley Houillon

done Σ dim Natal m

RESplu
Espini
car a Scindé

Ainsi Ispa d di Nau 0

Somme nulle determs3,0 dans chaque term

est nel V1 dim Nul und

et donc Xu X X

Ring On a aussi monté E
u
Ni u

si a scindé
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stabilité de Niful pa u

chaquebloc diagonal est matrice de MA



C

EEIKImpAEI
1

Preuve Np er stable par un dim Niiler mi

et Lui X di

donc un trigonalisable

Bi bon de Nii n M̅

Mal lui Bi

LE

On note B Bi Br concaténation

adaptée à E Ni u
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Mal u B
Marcus Bn

diag parblocs car le Nitu stalle parer

o

fa

Ici chaquebloc diagonal s'écrit

in a In à
Femi
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Preece Soit B Be Br bar adaptée à

E Nx u

ChaqueNdi ul eststable peu duc

Mal lu B
o

101
F

et diagonale parblocs

où Ai Mat ux Bi Mm 1K

ar Xu X di XA



ent annulateur de A par le th de Cayley

Hamilton due

A A Imi 0

On note Ri Ai Ai Imi

On a Ai di Imi Ri

et Rimi 0 donc Ri nilpotents

Ri vit peut êtrepas triangulaire

Reuze

marins
o o

IRT

diagonale nilpotente

et DN ND



parex si 1K

ou Ri nilpotente












