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4.1 Les séries de référence

Séries de Riemann. al'blum"

1 . .
E — converge si et seulement si a > 1.
n

Séries géométriques.

/aIMM

/.
Za” converge si et seulement si |a| < 1.

Remarque. Les séries « exponentielles » sont des séries géométriques. Et donc :

e~ %" converge si et seulement si o > 0.
Séries de Riemann alternées.

_1\n
Z ( a) converge si et seulement si a > 0.
n

Remarque. Attention! Comme cette derniére série n’est pas de signe constant, on ne peut pas I'utiliser dans

un raisonnement ot 'on effectue une comparaison a une série convergente.
La série exponentielle.

n T n

T z "
E converge et g — =e".
n! n!
n=0
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1.3 Regle de d’Alembert

Remarque. Cette régle est mentionnée dans le programme. Nous la traitons donc en cours. Mais c’est un

résultat peu utile pour I’étude des séries numériques, et il ne doit pas cacher le principe du résultat : on
compare le terme général de la série a étudier a une série de référence — ici, une série géométrique.

A'SVUCL we de d’Alembert. Soit ) u, une série numérique dont le terme général ne s’annule pas. On

Un+1
suppose que ‘—Un

—— LR
n——4o00

1. Si ¢ < 1, alors la série > u,, converge absolument.
2. Si £ > 1, alors la série Y u, diverge grossiérement.

3. Si £ =1, on ne peut pas conclure.
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