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1.5 Cas de deux sous-espaces vectoriels, espaces supplémentaires

Définition. Deux sous-espaces vectoriels F' et G de E sont dits supplémentaires dans F si et
seulement si E = F & G, c’est-a-dire :

E=F+G
F et G sont en somme directe

Rappel. Caractérisation par décomposition unique.
En dimension finie, caractérisation utilisant un argument de dimension.
En dimension finie, caractérisation utilisant des bases.

Exemple. Montrer que S,,(R) et A, (R) sont supplémentaires dans M,,(R).
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Exemple. On note 7, (R) 'ensemble des matrices triangulaires supérieures a coefficients diagonaux
nuls. Montrer que S,(R) et 7, (R) sont supplémentaires dans M., (R).



Définition. Soit E un espace vectoriel de dimension finie n et F' un sous-espace vectoriel de E de
dimension p. On appelle base de F adaptée a I toute base de F obtenue en complétant une
base de F' en une base de E.

Remarque. Une telle base existe toujours par le théoréme de la base incompléte.
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